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Esercizio 1 Si consideri il seguente insieme:

T = {(x, y, z) ∈ R3 : x− 2y ≤ z ≤ 5

4
− x2 − y2}

1. Provare che T è chiuso e limitato.

2. Calcolare il volume di T .



Esercizio 2 Si consideri il seguente problema differenziale:

y′(x) = eky2(x) + x− 1

y(0) = 0

essendo k ∈ R.

1. Tracciare il grafico locale della soluzione, se esiste.

2. Per quali valori di k ∈ R la soluzione è definita in tutto R?

3. Risolvere il problema linearizzato per k = 5.



Esercizio 3 Si consideri la curva di equazione:

x = t sin t

y = t cos t

essendo t ∈ [0, π
2
].

1. Stabilire se la curva è regolare, chiusa, semplice.

2. Tracciare la traccia della curva, eventualmente studiando preliminar-
mente i grafici delle 2 componenti.

3. Calcolare l’area della regione del piano compresa tra la traccia della
curva e l’asse delle ascisse.

4. Trovare una formula per il calcolo della lunghezza della traccia della
curva e trovarne un maggiorante.


