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N.B. Ogni affermazione va adeguatamente motivata.

Esercizio 1. Sia S la porzione di superficie di equazione 2x2 + y2 − z2 = 0 delimitata dalle disugua-

glianze 0 ≤ y, −2 ≤ z ≤ −1.

a) Calcolare l’area di S;

b) calcolare, se esiste, l’equazione del piano tangente ad S nel punto (0, 3/2,−3/2).
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Esercizio 2. Si consideri la seguente funzione:

f(x, y) =

√
x2 − y + 1
e2x − ey

1. Trovare e tracciare il dominio della funzione;

2. Stabilire se sia possibile prolungare per continuitá la funzione nel punto (1, 2);

3. Scrivere l’equazione della retta tangente in (0,−1) alla curva di livello di f passante per tale

punto;

4. Trovare il dominio della funzione:

F (x) =
∫ x

1
f(t, t2) dt
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Esercizio 3. Si consideri il seguente problema di Cauchy:
y′(x) =

ey(x) − x

ey(x) + x

y(0) = 0

1. Studiare esistenza e unicitá locale della soluzione;

2. Trovare un intervallo in cui esiste ed é unica la soluzione e tracciarne il grafico locale;

3. Stabilire se sia possibile applicare il teorema di esistenza e unicitá in grande;

4. Calcolare, se esiste , il seguente limite:

lim
x→0+

y(x)
√

x(e
√

x − 1)


