
t~orrezione alia Nota 
~ Terzo problema al contorno per una classe di equazioni eliittiche 

del secondo ordine a coetticienti discontinui ~ (*)(**). 

�9 M:AUlClZlO CHICCO (Genova) 

La  dimostrazione del teorema 3 di [2] ~ errata,  in quanto si basa su un uso im- 
proprio del principio di uniforme limitatezza. Propongo per tan to  una nuova dimo- 
strazione, r inviando ~ [2], [1] per notazioni ed ipotesi. 

TEOI~EI~A. -- Esistono due costanti positive 2o e K~, dipendenti da n, ~ e dai eoe/- 
]icienti di L, tall che 

uni]ormemente per ogni 2>20 e per ogni u ~H~(P.)~ H~(D). 

DIMOSTICAZIONE. - Supponiamo per semplicits che 1~, costante di ellitticit~ v 
in [1], [2] valga 1: cib non g restri t t ivo.  Sia g una funzione soddisfacente alla (3) 
di [2]. Per  il lemma 2 di [1] e i l  lemma 4 di [2] esiste un numero #*, dipendente 
da n, D e dai coefficienti di Z, tale che se # ~ R,/z~>#* il problema di Dirichlet  

(1) 
{ g L u + # u - ~ f  q.o. in s 

ha una ed una sola soluzione u (per ogni scelta di ] in L~(.O)); inoltre ~ u < 0  q .o .  
in ~(2 se f < 0  q. o. in s In  modo analogo (vedi [2]) esiste un numero 2" tale che per 
ogni 2 > 2 *  e per ogni ] ~ L~(t~) il problema di Dirichlet  

(2) 
g L v + 2 g v : ]  q.o. in ~ ,  

ammet te  una ed una sola soluzione v, che risulta non negat iva q. o. in f2 se lo ~ ]. 
Inclichiamo con G~, G~ r i spe t t ivamente  gli operatori  inversi di gL + #I, gL + 2gI 

(*) Entrata in Redazione i l  19 febbraio 1982. 
(**) Lavoro eseguito nell'ambito dell'Istituto per la Matematica Applicata del C.N.R., 

Genova. 
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che risolvono i problemi (1), (2). Quindi se u ~ la soluzione del problema (1), risulta 
u = G~/; anulogamente se v 5 la soluzione del 10roblema (2) risulta q~ = G~f. G~ e G~ 

sono operatori lineari l imitat i  da L~(/2) sopra H~(/2)5~ H~0(/2), e quindi operatori 
compatt i  da L~(/2) in s~. 

Facciamo ve4ere che se / ~ / t * ,  ~,~*~ 2~>#(ess infg) -~, / e  L~(/2), [ ~ 0  q.o.  in ~ ,  
allora ne segue a 

(3) 0 < G ~ / < G ~ /  q .o .  in /2 .  

Infatti, posto u ~-- Gg/~ v -~ G~/, si pub scrivere per le (1), (2): 

(~) g L ( v  - -  u)  ~ # ( v  - -  u)  = (re - -  2 g ) v .  

Per ]u scelta di ~, # ed essendo, come gi~ si ~ osserv~to, v~>0 q. o. in /2 ,  il secondo 
membro della (4) 5 non positivo q. o. i n /2 ;  per la scelta di # (~>#*) ~ quindi v --  u < 0  
q.o.  in /2, il che prova lu (3). Posto 

e anMogamente II~ll, facci~mo ora vedere che 

<5) iI~]i <lla~II 

essendo t ,  # scelti come in precedenza. Si osservi intanto ch% per ogni / e L ~ ( / 2 ) ,  

risulta 

(6) IQ~/ I<~t / I  q.o. in/2; 

eib 6 una facile conseguenza del fa t to  the Gz trasforma funzioni non negative in fun- 
zioni non negative. Fissato ad arbitrio s > 0, sin / ~  tale che 

(7) II/oL,,.~,<l, II~il <I1G~I~ + ~. 

Per l'osservazione (6) non ~ restri t t ivo supporre /~ quindi dalla (3) si ottiene 

(s) 

e dalle (7), (8) per Farbitrariet~ 4i s si ha  la (5). 
Occorre ora provare che esiste unu eostante Ks, dipendente da n,  .(2 e dai eoeffi- 

cienti di L~ tale che per ogn i / t  reule e abbastanza grande r i su l t i  

(9) ~lle, il <Ks. 
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Infat t i ,  posto 

ore g, ~ .  (i, ] = 1, 2, ... ~ n) sono funziolti so4disfacenti la (3) di [2], da [1] si de- 
duce l'esistenz~ di costallti Ka, K~, #o tali  che per ogni 1~>#o, ~ > 0~ u e H~(~2)(~ 

Ho* (/2 ) risulti 

(lO) 

(Le costai~ti ~ 'a ,  g a ,  #o dipendono dg n, [2, ~ e dui eoefficienti di Z^) .  Dalla (10) si 
ot~iene, per ogni ~ > 0: 

(1]_) 
2 ^ 2 �9 <(1 + 1/a)llgL  + + (s + a)llgL,*-- i 

Detto /c il primo membro della (3) di [2], essendo 0 < k < 1 si pub scegliere 
nella (11) ~ > 0 in modo che (1 q- ~)/c< 1, e poi ~ in modo ehe 1 - - ~ - -  (1 q- 5)/c> 0. 
l~estuno eosl determinate ~itehe ]e costallti Ks, K~, #o. Poi dalla (]1) (procedendo 
come in [1] lemmg 2) si ottiene ung disuguaglianza del tipo 

coil Kz dipendente du n, aQ e dai coefficienti di L ^ (e quindi du quelli di L). La (12) 
va~lidu per ogni u e H~(O)n  H~(f2) e per ogni #>#* ,  ore #* ~ un~ costante dipen- 
dente dagli stessi ~rgomenti di K~. Dall~ (12) 5 immedi~to dedurre la (9). 

(essjnf g)-~ * . Si~mo or~ ill gr~do di p rowre  l'asserto. Sia ,t>~o = m~x {,t*, ,, # }, 

# -~ ), ess infg .  Con tall  seelte di ),, #, e tenendo preseltti le (5), (9), (12) si ha, per 

ogni u ~ H=(~Q) (~ H~(~): 

<Ka[1 -k K= essosu p g (ess inf  g)-~]Ilg(Lu § ~u)ll~,(.~ ~ < 

<K~ esssup  g[1 -k K2 ess sup g (essinfg)-~JIILu -k )nt]l~.(n). 
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