Ingegneria Meccanica Esame del 22 — 1 — 2009
1) Poiche —2¢ = 2¢i5™, le soluzioni in C di X2 —4X +4+2i =0, ciotlez € C
tali che (z — 2)? = —24, sono
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Ty =24 V23 per
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3 ... 3 . (T ’.
Ty = 2+\/§(cos Zw—i—z sin Zw) =1+ e T = 2+\/§(cos Zﬂ'-f-.-l sin Z’/T) = il

La parte reale e il coefficiente del'immaginario di ciascuna soluzione dell’equazione
X? —4X + 4+ 2¢ = 0 sono allora:

Rezyo =1 Imzy=1 e Rer; =3 Imz, = —1.

N Vi ={(z,9,2) € R®/z+y+Az = 4+ Ay+2z = Az+y+2z = 0} ¢ il sottospazio
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matrice incompleta, pertanto si ha dim V), = 3—p(A), dove p(A) & la caratteristica
di A. Poiche
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di R3 delle soluzioni del sistema lineare omogeneo cheha A= 1 A 1 ) come

1 1 A
0 A-1 1—-2A
0 0 (A+2)(1-=X)
per A € R — {1,-2} si ha dim V) = 3 — 3 = 0, pertanto V3 = {(0,0,0)} e la base

di V) & costituita dall’insieme vuoto ¢.
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PerA=1,A— | 0 0 0 | quindi
0 00

dimV; =3-1=2, Wi ={(-y-219,2)/y,2 € R} e By, ={(1,-1,0),(1,0,-1)}.
1 1 =2 Ry — —3Ry 10 -1
PerA=-2,A— | 0 -3 3 — 0 1 -1 | quindi
0 0 0 ) R—oR +3R, \0O0 0
dimV.,=3-2=1, V.y={(z,2,2)/z€R} e By,={1,1,1)}



r=2t—3

. . ) ) z+y=0
3)a)s:{y=3—2t &unarappresentazione parametricadis: { v

z—22+3=0
z=1t

z—y—2=20

P = rNs & il punto di s le cui coordinate soddisfano le equazioni
y+z—1=0

(2t-3)—(3-2t)-2=0 " t=2
(3-2t)+t—-1=0 =2 -
b) Imponendo al fascio di piani (A+ p)z + Ay —2uz+3p = 0 di asse s il passaggio
per il punto Q(2,0,1) di r si ottiene 2A = —3p, quindiT: z+3y+4z-6=0¢
il piano contenente r ed s.

c) Sia S;(2t — 3,3 — 2t,t) il generico punto di s; I’area di ciascun triangolo P5;Q
e A, = i(Ss-P);\(Q—P)I_

Poiche S, — P = (2t —4)i+ (4 —2)j + (t—2)k e Q — P =i+ ] — k si ha
(S, — P)A(Q — P) = (t — 2)i +3(t — 2)] + 4(t — 2)F e quindi A, = Y2242,
Imponendo che A; = /26 si ottengono per tivalorit=4et=0.

Pertanto i punti di S; € s per i quali il triangolo PS;Q ha area /26 sono
S4(5,—5,4) e Sp(—3,3,0).

di r; poiche si ha P(1,-1,2).



